larnowskil lurniej Vlatematyczny
Etap finalowy 7 lutego 2025

Zadanie 1. Jesli na tablicy zapisana jest para (a,b), to mozna na niej zapisa¢ pare
(—a, —b) lub (=b,a + b). Ponadto jesli na tablicy zapisane sa pary (a,b) oraz (c,d), to
mozna dopisaé takze pare (a + ¢, b+ d).

Na tablicy zapisana jest para liczb (1,2). Czy postepujac zgodnie z powyzszymi re-
gutami bedzie mozna zapisa¢ na tej tablicy pare (2025,2024)7

Zadanie 2. Wewnatrz kwadratu o boku dlugoséci 1 wybrano 330 réznych punktow.
Wykazac, ze istnieje koto o polu réwnym %8, do ktorego nalezy co najmniej 10 z tych

punktow.

Zadanie 3. Wyznaczy¢ najmniejsza wartos¢ funkeji danej wzorem

(22) - (5 +2)
flx) = 3 dla x> 0.
(e+2)" + (@ + )

W jakim punkcie ta najmniejsza wartos¢ jest osiagana?

Zadanie 4. Wewnatrz tréjkata ABC wybrano taki punkt P, ze
|<PAB| =10°, |<PBA|=20°, |<PCA|=30° |<PAC|=40°

Udowodni¢, ze trojkat ABC' jest réwnoramienny.

Informacje dla uczestnika zawodow

1. Czas trwania zawoddéw: 120 minut (2 godziny).

2. Na jednym arkuszu nie nalezy pisa¢ rozwigzan réznych zadan. Kazdy arkusz nalezy
podpisa¢ (drukowanymi literami) imieniem, nazwiskiem oraz nazwa szkoty.

3. W przypadku np. konieczno$ci otrzymania dodatkowego papieru nalezy podnies¢
reke i siedzac na miejscu zaczeka¢ na podejscie dyzurujacego.

4. W przypadku stwierdzenia niesamodzielnosci pracy w czasie zawodéw lub w trakcie
jej oceny, Jury uniewazni prace.

5. W czasie zawoddw nie wolno korzystaé z kalkulatoréw, telefonéw komérkowych (te
powinny by¢ bezwzglednie wylaczone) i innych urzadzen elektronicznych.

6. Nie nalezy uzywaé¢ w pracy koloru czerwonego.
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