Tarnowski Turniej Matematyczny
Etap szkolny 14 grudnia 2023 r.

Zadanie 1. Trzy okregi o Srodkach A, B, C sa parami zewnetrznie styczne oraz styczne
wewnetrznie do okregu o $érodku P. Punkty A, B leza na érednicy okregu o srodku P.
Wykaz, ze trojkaty APC' i BPC maja taki sam obwod rowny srednicy duzego okregu.

Zadanie 2. Symbolem [a] oznaczamy najwieksza liczbe catkowita nie wieksza od a.
Narysuj zbiér wszystkich punktéw ptaszczyzny, ktorych wspotrzedne (z,y) spelniaja wa-
runek

(2] + [y)* = 4.

Zadanie 3. Dany jest réwnolegtobok ABC' D. Punkt F nalezy do boku AB, punkt F'
nalezy do boku AD. Prosta E'F przecina prostag CB w punkcie P, a prosta C'D w punk-
cie Q. Ktory z trojkatéw C'EF oraz AP(Q) ma wieksze pole? Odpowiedz uzasadnij.

Zadanie 4. Udowodnij, ze dla dowolnych dodatnich liczb catkowitych a, b, ¢ spetniona
jest nieré6wnosé

V2a+V2b+vV2e <Va+b+Vb+c+ et a.

Zadanie 5. Liczba rzeczywista x spetnia warunek z° — 23 + x = 2. Pokaz, ze 25 > 3.

Informacje dla uczestnika zawodow

1. Czas trwania zawoddéw: 120 minut (2 godziny).

2. Na jednym arkuszu nie nalezy pisa¢ rozwigzan réoznych zadan. Kazdy arkusz nalezy
podpisaé¢ (drukowanymi literami) imieniem, nazwiskiem oraz nazwa szkoty.

3. W przypadku np. koniecznosci otrzymania dodatkowego papieru nalezy podnies¢
reke i siedzac na miejscu zaczeka¢ na podejscie dyzurujacego.

4. W przypadku stwierdzenia niesamodzielnosci pracy w czasie zawodow lub w trakcie
jej oceny Jury uniewazni prace.

5. W czasie zawodow nie wolno korzystaé z kalkulatoréw, telefonéw komoérkowych (te
powinny by¢ bezwzglednie wytaczone) i innych urzadzen elektronicznych.

6. Nie nalezy uzywaé¢ w pracy koloru czerwonego.
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