Tarnowski Turniej Matematyczny

etap finalowy w roku 2021/22
dnia 8 lutego 2022r.

Zadanie 1. Kwadrat o przekatnej dtugosci d pocieto na n prostokatow o przekat-
nych dtugosci dy, ds, ..., d,,. Pokaz, ze

B +di+ . +d > d

Zadanie 2. Dane jest 15 monet, ktére utozono przypadkowymi stronami w trojkat
rownoboczny:
,-"_.lh"‘-i-“’ih-—:-"ﬁl-\'-:
Fa "'\_[,-‘.\\_r/‘:k\_r/ &
o _,f'x.__f,,-l‘\_ ‘____,-*\_\.____.-'

Lok E kR
T P VS, PR R

Pokaz, ze srodki pewnych trzech monet lezacych ta sama strona do géry sg wierzchot-
kami trojkata rownobocznego.

Zadanie 3. Wiadomo, ze dla pewnych liczb rzeczywistych a,b, ¢ dla wszystkich
r € [—1;1] spetniona jest nieréwnos¢ |az? + bx + ¢| < 1. Uzasadnij, ze dla dowolnego
r € [—1;1] spelniona jest nier6wno$¢ |cx? + bx + al < 2.

Zadanie 4. Punkt D lezy na boku AB trojkata ABC, przy czym |AD| = 1,
a |BD| = 2. Wiedzac, ze miary katéw BAC i BDC' sg réwne odpowiednio 45° i 60°,
wyznacz miare kata ABC.

Zadanie 5. Okregi w; i wy o srodkach O, Oy przecinaja sie w punktach X i Y.
Wspélna styczna do tych okregdéw jest styczna do okregu w; w punkcie A i do okregu
wy w punkcie B. Na prostej XY znajduje sie punkt Z rézny od X i od Y. Proste AZ,
BZ tng okregi wy, wy w punktach C, D réznych od A, B. Udowodnij, ze proste AB,
CD i O10, przecinaja si¢ w jednym punkcie.

Informacje dla uczestnika zawodow

1. Wszystkie zadania sa jednakowo punktowane.

2. Czas trwania zawodéw: 120 minut (2 godziny).

3. Na jednym arkuszu nie nalezy pisa¢ rozwigzan roéznych zadan. Kazdy arkusz
nalezy podpisaé (drukowanymi literami) imieniem, nazwiskiem oraz nazwa szkoty.

4. W przypadku koniecznosci otrzymania dodatkowego papieru, wyjscia z sali itp.
nalezy podnies¢ reke i siedzgc na miejscu zaczekaé na podejscie dyzurujacego.

5. W przypadku stwierdzenia niesamodzielnosci pracy w czasie zawodow lub w trak-
cie jej oceny Jury uniewazni prace.

6. W czasie zawodow nie wolno korzystaé¢ z kalkulatoréw, telefonow komorkowych
1 innych urzadzen elektronicznych.
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