Tarnowski Turniej Matematyczny

etap finalowy w roku szkolnym 2022/23
dnia 14 lutego 2023 r.

Zadanie 1. W tréojkat prostokatny wpisujemy dwa kwadraty: jeden ma boki zawar-
te w przyprostokatnych i jeden wierzchotek na przeciwprostokatnej, drugi ma jeden bok
zawarty w przeciwprostokatnej i dwa wierzchotki na przyprostokatnych. Rozstrzygnij,
ktory kwadrat ma wieksze pole.

Zadanie 2. Wyznacz najmniejszg wartos¢ funkcji

2023
f(ZL’) — 172020 +ZL‘3 + 1 + 7
T

dla z > 0.

Zadanie 3. Trojkat o bokach dtugosci a, b, ¢ jest opisany na okrggu o promieniu 7.
Okregi o promieniach r,, 1, 7. sa styczne do okregu wpisanego w trojkat oraz do bokow
odpowiednio bic, cia, aib. Pokaz, ze ro, +1r, + 1. > 1.

Zadanie 4. Niech p i ¢ beda takimi liczbami wymiernymi, ze
pta=p+q¢=r.

Wykazaz, ze liczbe r mozna zapisa¢ w postaci utamka wymiernego, ktorego mianownik
jest liczba wzglednie pierwsza z liczbg 6.

Informacje dla uczestnika zawodow

1. Czas trwania zawodéw: 120 minut (2 godziny).

2. Na jednym arkuszu nie nalezy pisa¢ rozwigzan roéznych zadan. Kazdy arkusz
nalezy podpisa¢ (drukowanymi literami) imieniem, nazwiskiem oraz nazwa szkoly.

3. W przypadku np. koniecznosci otrzymania dodatkowego papieru nalezy podniesé¢
reke i siedzac na miejscu zaczeka¢ na podejscie dyzurujacego.

4. W przypadku stwierdzenia niesamodzielnosci pracy w czasie zawodow lub w trak-
cie jej oceny Jury uniewazni prace.

5. W czasie zawodow nie wolno korzystaé¢ z kalkulatoréw, telefonow komorkowych
(te powinny by¢ bezwzglednie wylaczone) i innych urzadzen elektronicznych.

6. Nie nalezy uzywac¢ w pracy koloru czerwonego.
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