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Zadanie 1. W kwadracie ABCD punkty F i F to srodki odpowiednio bokéow BC'
i C'D. Proste AE i BF przecinaja sie w punkcie P. Udowodnij, ze ZAED = ZADP.

Zadanie 2. Udowodnij, ze istnieje wielomian rzeczywisty P taki, ze dla kazdej
liczby catkowitej dodatniej n zachodzi réwnosé

n2

> [2VE] = P(n),

k=1

gdzie [a] oznacza najwieksza liczbe catkowita nie wieksza niz a.

Zadanie 3. W tréjkacie ABC dane sg boki AC' = bi BC' = a. Oblicz dtugos¢ boku
AB = ¢, jezeli wiadomo, ze $rodkowe AK i BL poprowadzone do danych bokéw sa
prostopadte. Jaki warunek musza speliac¢ boki a i b, aby zadanie miato rozwigzanie?

Zadanie 4. Wykaz, ze réwnanie

z Yy =z t

S+l 44-=1

y z t

nie ma rozwigzan w liczbach naturalnych x, y, z, ¢, natomiast ma nieskonczenie wiele
rozwigzan w liczbach catkowitych réznych od zera.

Informacje dla uczestnika zawodow

1. Wszystkie zadania sa jednakowo punktowane.

2. Czas trwania zawodéw: 120 minut (2 godziny).

3. Na jednym arkuszu nie nalezy pisa¢ rozwigzan roéznych zadan. Kazdy arkusz
nalezy podpisaé (drukowanymi literami) imieniem, nazwiskiem oraz nazwa szkoty.

4. W przypadku koniecznosci otrzymania dodatkowego papieru, wyjscia z sali itp.,
nalezy podnies¢ reke i siedzgc na miejscu zaczekaé na podejscie dyzurujacego.

5. W przypadku stwierdzenia niesamodzielnosci pracy w czasie zawodéw lub w trak-
cie jej oceny, Jury uniewazni prace.

6. W czasie zawodow nie wolno korzystaé¢ z kalkulatoréow, telefonow komorkowych
i innych urzadzen elektronicznych.
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