Tarnowski Turniej Matematyczny
Etap finalowy 27 stycznia 2017

Zadanie 1.
Wykazaé, ze

1 ! 1 ! 1 ! > !
22 32) 972 2
gdzie w mianownikach utamkéw po lewej stronie nieréwnosci bierzemy kwadraty kolejnych
liczb pierwszych mniejszych od stu: 2,3,5,...,89,97.

Zadanie 2.

Niech W(z) = az?® + bx? + cx + d bedzie wielomianem trzeciego stopnia (a # 0) o wsp6l-
czynnikach catkowitych. Wykaza¢, ze jesli xy jest pierwiastkiem podwojnym wielomianu
W (z), to zq jest liczba wymierna.

Zadanie 3.
Zatoézmy, ze liczby rzeczywiste x, u, v sg takie, ze x # 0, x+u # 01 x+v # 0. Udowodnic,

ze jezeli
u

> 1 oraz > 1,

x4+ v T+ u

to
u-+v

X

< 0.

Zadanie 4. Wykaza¢, ze pole trojkata zawartego w réwnolegtoboku nie przekracza
potowy pola tego réwnolegtoboku.

Informacje dla uczestnika zawodow

1. Czas trwania zawoddéw: 120 minut (2 godziny).

2. Na jednym arkuszu nie nalezy pisa¢ rozwigzan réznych zadan. Kazdy arkusz nalezy
podpisaé¢ (drukowanymi literami) imieniem, nazwiskiem oraz nazwa szkoty.

3. W przypadku np. koniecznosci otrzymania dodatkowego papieru nalezy podnies¢
reke i siedzac na miejscu zaczeka¢ na podejscie dyzurujacego.

4. W przypadku stwierdzenia niesamodzielnosci pracy w czasie zawodow lub w trakcie
jej oceny, Jury uniewazni prace.

5. W czasie zawoddw nie wolno korzystaé z kalkulatoréw, telefonéw komérkowych (te
powinny by¢ bezwzglednie wylaczone) i innych urzadzen elektronicznych.

6. Nie nalezy uzywaé¢ w pracy koloru czerwonego.
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