Tarnowski Turniej Matematyczny

etap szkolny w roku 2016/17
dnia 1 grudnia 2016 r.

Zadanie 1. Udowodni¢, ze dla dowolnych liczb naturalnych m, n iloczyn mn(m—n)
jest liczbg parzysta.

Zadanie 2.

Wszystkie wierzchotki kwadratu ABCD lezg na bokach tréjkata réwnobocznego
KLM. Wykazaé, ze stosunek pola kwadratu ABC'D do pola tréjkata K LM jest mniej-
SZY niz @

Zadanie 3.

Zbior kolejnych liczb naturalnych od 1 do 9 podzielono na trzy tréjelementowe
podzbiory A, B, C. lloczyny liczb w tych zbiorach oznaczamy symbolami: a, b, c,
odpowiednio. Wykaza¢, ze co najmniej jedna z liczb a, b, ¢ jest wieksza lub réwna 72.

Zadanie 4.

Wielokat wypukty W ma srodek symetrii. Pokaza¢, ze istnieje rodzina rownolegto-
bokéw Ry, Rs, ..., Ry o roztacznych wnetrzach taka, ze:

() kazdy punkt wielokata W nalezy do co najmniej jednego z réwnolegltobokéw tej
rodziny;

(B) kazdy z réwnolegtobokéw R; jest zawarty w wielokacie WW.

Informacje dla uczestnika zawodoéw

1. Wszystkie zadania sg jednakowo punktowane.

2. Czas trwania zawod6w: 120 minut (2 godziny).

3. Na jednym arkuszu nie nalezy pisa¢ rozwigzan roznych zadan. Kazdy arkusz
nalezy podpisa¢ (drukowanymi literami) imieniem, nazwiskiem oraz nazwa szkoly.

4. W przypadku koniecznosci otrzymania dodatkowego papieru, wyjscia z sali itp.,
nalezy podnies¢ reke i siedzac na miejscu zaczeka¢ na podejscie dyzurujacego.

5. W przypadku stwierdzenia niesamodzielnosci pracy w czasie zawodow lub w trak-
cie jej oceny, Jury uniewazni prace.

6. W czasie zawodow nie wolno korzystaé¢ z kalkulatoréow, telefonow komorkowych
i innych urzadzen elektronicznych.
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