larnowskil lurniej Vlatematyczny
Etap finalowy 20 lutego 2026 r.

Zadanie 1. Rozwiazaé¢ uktad rownan

w liczbach rzeczywistych.

Zadanie 2. Ania i Zbyszek z nudow przeliczyli zapatki w pudetku i okazato sie, ze jest
ich 48. Postanowili zagra¢ w nastepujaca gre: beda na zmiane wyjmowac z pudetka zapatki
az do calkowitego opréznienia pudetka. Zeby byto ciekawiej, ustalili, ze w jednym ruchu
kazde z nich moze wyjaé tylko albo 1 zapaltke, albo 2, albo 5, a wygrywa to z nich, ktore
po ostatnim ruchu pozostawi pudetko puste. Gre rozpoczyna Ania. Czy ma ona strategie
wygrywajaca, a jesli tak, to jaki wykona pierwszy ruch? Czy sytuacja zmienitaby sie,
gdyby reguty gry pozostaty takie same, ale w pudetku bytoby 49 zapatek?

Zadanie 3. Dany jest trojkat rownoboczny ABC' o boku dlugosci a. Tréjkat K LM
otrzymano, zginajac trojkat ABC wzdtuz linii KL (K € AC, L € BC') w taki sposéb, ze
wierzchotek C' znalazt si¢ w punkcie M na boku AB, przy czym |AM| = %a. Wyznaczy¢
dhugos¢ odcinka K L.

Zadanie 4. Dla danych liczb catkowitych b i ay,as, ..., asy zachodzi rownosé
b =ai' +adt + ..+ ag.

Udowodnié, ze iloczyn b-aq - ay - ... - agg jest liczba podzielna przez 23.

Informacje dla uczestnika zawodow

1. Czas trwania zawod6éw: 120 minut (2 godziny).

2. Na jednym arkuszu nie nalezy pisa¢ rozwigzan réznych zadan. Kazdy arkusz nalezy
podpisaé (drukowanymi literami) imieniem, nazwiskiem oraz nazwa szkoty.

3. W przypadku np. koniecznosci otrzymania dodatkowego papieru nalezy podnies¢
reke i siedzac na miejscu zaczeka¢ na podejscie dyzurujacego.

4. W przypadku stwierdzenia niesamodzielnosci pracy w czasie zawodow lub w trakcie
jej oceny, Jury uniewazni prace.

5. W czasie zawoddw nie wolno korzystaé z kalkulatoréw, telefonéw komérkowych (te
powinny by¢ bezwzglednie wylaczone) i innych urzadzen elektronicznych.

6. Nie nalezy uzywaé¢ w pracy koloru czerwonego.
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